Zbrajanje (i oduzimanje) razlomaka

U 6. razredu &imo zbrajati, oduzimati, mnoziti i dijeliti razlonek Oduzimanje mozemo
obraditi zajedno sa zbrajanjem (postupak je "goietity, dok mnozenje i dijeljenje
zahtjevaju usvajanje ,novih tehnika“. Na prvi pagj®vjek bi aekivao dace se na zbrajanje
(pod zbrajanjent¢u u daljnjem tekstu podrazumijevati i oduzimanjedrpsiti jednako mnogo
ili malo viSe vremena nego na mnozenije i dijeljenjedMien, nije tako. Naime, osim Sto
zbrajanje razlomaka ima nekoliko poddjeva na koje se trebamo osvrnuti, onprjea
ratunska operacija koju radimo, pa se vezano upnjuput susréemo i s pitanjem Stéemo
sa zadatkom u kojem se osim razlomaka pojavljojgeBoviti ili prirodni broj, kao i s
potrebom sréivanja rezultata. Nakon Sto naveden&ajeve dobro razjasnimo i provjezbamo
vezano uzbrajanje, kasnije kod mnozZenja i dijeljenja na to se tméo manje vremena.

Kratki pregled svega Sto vezano uz zbrajanje trebsanladati:

1. Prvo usvajamo postupak gemja na zajedtki nazivnik (ako smo ga i ranije
usvoijili, sad to djeca drugge dozivljavaju jer se na drugi@ nacin zapisuje...); u
vezipronalazenja najmanjegzajednékog nazivnika imamo tri stiaja:

— kad su nazivnici relativno prosti (np§.+g ) — tu je najmaniji zajedéki
nazivnikumnozak zadanih nazivnika

— kad je jedan nazivnik viSekratnik drugoga (néﬁ—é ) — tu je najmaniji
zajednéki nazivnik upravoveéi nazivnik

— nijedan od gornja dva slaja ( npr.g —g )

2. Nakon toga se trebamo naviknuti na to da nakdrivdnja rezultata razmislimo
moze li se on srediti, a to ukfuje sljedée (ako je mogée):

— pretvoriti rezultat u mjesSoviti bro 9_1 = ...=£5: 4—1
2 3 6 6
— skratiti ga oo 241
4 12 3
— | pretvoriti u mjeSoviti broj i skratit S +§ = :ﬂ) = 3—2 = 3—1
2 6 6 3
— pretvoriti ga u prirodni broj 16 +—8 = ...:ioz 4
5 10 10

3. nautiti Sto ¢emo &initi ako osim razlomka u zadatku imamao i prirodfie
mjeSovite brojeve (tj. podsjetiti se kako ih prearao u razlomke)

4. nauiti zbrajati viSe razlomaka (sve mozemdjednom svesti na zajeddki
nazivnik)
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5. uaiti da u nekim slgajevima do rezultata lako dolazimo napamet akomazmo
pojam razlomka, mjeSovitog i prirodnog broja, tgeidbati takve réune ( npr.
102 543 514310271, 6252 43412 )

7 8 4 5 9 9 7 7

Evo i zadataka za obradu i uvjeZbavanje (navodionim redom kojim ih mozemo
rjeSavati na satu):
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Zbrajanje i oduzimanje razlomaka

Primjer 1.: Izr&unaj:

2 5 7
) 242=]
3 3 3
b) E'—_3:_8
5 5 5

Razlomke jednakih nazivnika zbrajamo (oduzimamkd t@a brojnike zbrojimo
(oduzmemo), a nazivnik prepiSemo.

+
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Primjer 2.: Izréunaj:

+
3 5 15 15

5 15 15 1t

Kako biste vi ovo izréunali? Ima li tko kakvu ideju?...

Gore smo vidjeli da je jednostavno zbroijiti razlarkoji imaju jednake
nazivnike. MoZzemo li ,nariktati“ da i ovi razlomeéhaju jednake nazivnike?...
Da, proslih smo saticili svoditi razlomke na zajedéki nazivnik. Tocemo
uciniti i ovdje, samate nam zapis biti malo drug...

Koji bi tu bio zajedniki nazivnik? 15.

Kako ono réunamo pripadne brojnike?... S kojim brojem morammpoziti 3
da dobijemo 15, s tim brojem moramo pomnoZiti pegadni brojnik) da
dobijemo odgovarajti (novi) brojnik...

(Kasnije dolazimo do toga da moZzemduaati i kao 15:32...)

Razlomke raztiitih nazivnika zbrajamo (oduzimamo) tako da ih mggpsvedemo
na zajedniki nazivnik, a zatim zbrojimo (oduzmemo) na gorésapi n&in.
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pronalazitinajmaniji zajedni¢ki nazivnik (odnosno najmanji zajediki
viSekratnik zadanih nazivnika) u ghjevima kad imamo (relativno) male brojeve:
1. uaiimo koji je od zadanih brojeva (nazivnika)ive

2. redom nabrajajmo njegove viSekratnike i za sga@pitajmo da li je on djeljiv

i s drugim brojem (nazivnikom), tj. da li je onjegov viSekratnik

Prvi na kojeg takmaidemo je upravonajmaniji zajednicki visekratnik/nazivnik

— broj kojeg trazimad

Taj postupak &enici bi trebali dobro savladati prije nego Storlemo na zbrajanje
razlomaka — joS u 5. razredu kod pronalazenja nggnazajednikog visekratnika
i u 6. razredu kod svenja na zajedoki nazivnik.

Bilo bi dobro istaknuti joS i to da u slaju kad su brojevi relativno prosti, NZV
dobivamo mnozZenjem. No, &@a wenika ima problema sa razmijevanjem i
pamtenjem toga kakvi su to relativho prosti brojeupak, zbog boljih genika
treba i to istaknuti...

Kroz sljede€ih nekoliko zadataka cilj nam je pastsigurnost u pronalazenju
najmanjeg zajedtkog nazivnika te izraunavanju odgovaragih brojnika...

1.) lzr&tunay:

o 4,3 821 2 g L_5_22-15_ 7
7 2 14 14 9 6 18 18
b) 1,1_4+1_5 9) 9_4_21-8_19
2 8 8 8 10 15 30 3C
y1u_1_11-4_ 7 h 3.2, 27+16_ &
12 3 12 12 8 9 72 72
1 5 4+15 19 2 1_8-1_17
d) +2= o ) o=l
6 8 24 24 3 12 12 12
3 2 15+8 23 .5 3_10+9_ 19
e) ~+_=——=— ) Sto=———=>
4 5 20 20 12 8 24 24

2.) Ivoje pojeog, a Marica% torte.

a) Jesu li zajedno pojeli cijelu tortu?
8 3 24 24
Ne, nisu pojeli cijelu tortu.
b) Koliko im je torte joS preostalo?
c¢) Tko je pojeo viSe torte?
d) Za koliko?
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U 1. zadatku smo uvjeZbali postupak zbrajanja zodanja razlomaka.
No, tad uope nismo obréali paznju na to kakav nam je rezultat ni da li
bi se on mozda mogao napisati u nekom jasnijenjegimdlobliku.

Npr. bi li se rezultat 23/20 mogao jasnije zap&#tako?...

A ako bismo dobili rezultat 8/2 ...

A ako bismo dobili 6/8 ...

U idu¢éeméemo zadatku osim zbrajanja i oduzimanja vjezbsgiivanje
rezultata:

3.) Izr&unaj i ako je mogée dobiveni rezultat pretvori u mjeSoviti broj, odno skrati:
1

+
a)E+Z: 15+14: 29:4_5 g)E+E: 15 5: 20:3é :3_1
2 3 6 6 6 2 6 6 6 /B3 3
1
b) o173, A -1 2. n&in rjeSavanja istog zadatka:
12 4 12 _12, 3
C)l_o—_]':—30_7:£’:1_2 §+§: 15+5:/2602 10: —1
7 3 21 21 21 2 6 6 b3 3 3
g5 L1517
6 18 18 A.’% 9 Uocimo da ponekad mozZemg@retvoriti u

mjesoviti broji kratiti!
Pritom je svejedno kojéemo od toga prije
napraviti — u oba stiaja rezultat je isti!!!

Uocimo: Ako se brojnik moze podijeliti s 1

nazivnikom_bez ostatka, rezultat je prirodan

pray mikom.bez ostad, rezulatie o pl0 11 20-11_ 9, /3_, 1

A ako kod dijeljenja_imamo ostatak, rezultat 3 6 6 6 > 2

je mjeSoviti broj!

(Naravno, oboje vrijedi ako je brojnik &igli

jednak nazivniku ) 24 8 _ 48- 8 _ 40_4

5 10 10 10
3
11 2 22+2_ 24 17 1 17+ 7_ .74 3
f)_+_:—:_:3 J) Z 4y = = = -
4 8 8 8 56 8 56 56 7
Zapamtimo!

) g s 45+ 32 77 17
Ako je brojnikvedi ili jednak K) 9 +§ _ A5+ s2 =3
nazivniku, taj se razlomak moze 45 20 20 20
pretvoriti u mjeSoviti ili u prirodni broj 1
(ovisi imamo li ili nemamo ostatak kod ) 8 +_2 _8+10_18 :1£3 = 1_1
dijeljenja) 15 3 15 15 _15 £
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Kad god se moze, rezultat treba srediti, St@&izna
- skratiti ga

- pretvoriti ga u mjesSoviti broj

- | pretvoriti ga u mjesoviti broj i skratiti

- pretvoriti ga u prirodni broj

(ovisno o tome 5to se moze).

Slijede zadaci u kojima se osim razlomaka
pojavljuju i jo$ neki brojevi...
Sto¢emo s njima?...

Prirodni broj pretvorimo u razlomak, pa dalje
rasunamo kako smo dosad rgéui uvjezbali...
Kako se prirodan broj pretvara u razlomak?

Uaocimo zadane brojeve al) zadatku i rezultat. Umvate li vezu? (Jesmo i
do rezultata mogli odmah dig bez posebnog ¢anskog postupka)?

Je li tako i b) zadatku? MoZete li dokiti zaSto nije?

Dakle, u kojim sldajevimaodmah mozemo zakljtiti koji je rezultat?...
Da vidimo Sto je s oduzimanjem...

C) §—2:ﬂ:_l
2 2 2
ol8 ;. 18-12_6_ 1
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3.) lzr&unaj:

1 1 _9 31_ 45 62_ 107 /
a) 2—+3—=—+ = = =5—
4 10 4 10 20 20 2
1
b) 23-1£:_8—£: 32 17: 15:143: J—
3 12 3 12 12 12 A2
4
4 5_9 5_ 54 25_ 29
C) 1———=— "= =
5 6 5 6 30 30
d) 4 24,12 424 28,

4.)) 1zr&unaj:
a) 3+ 2i:£+£: 21 15: 36: 5_:l
7 1 7 7 7 7
b) 5£+6:£+_6: 4r+ 54: 101: 11_2
9 9 1 9 9 9
C) 4-2i:i-£: 28- 15: 13:1_6
7 1 7 7 7 7
d) 83—12 42__1: 42— 5: 37_ 7_2
5 1 5 5

Prije nego Sto nastavimo rjeSavati ovakve zadatkejima imamo
prirodan i mjeSoviti broj), umo da unekima od njih do rezultata
mozemo déi odmah napamet! U kojima?
Ako razumijes réun napamet, mozes ga Koristiti i u sljéide zadacima
(u kojima se on moZze koristiti)...
(Ali ako nisi siguran, radije uvijek koristi dulfiostupak.)

e) 2+7L=91
3 "3
4 4+8=122
11 11
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3 3

5= —4=1"
Q) 5 -
b g5 -8 17_ 48-17_ 31
6 1 6 6 6

5.) lIzr&unaj (mozesS i na laksi tia):

a) 255 + 362 = (25+ 36| —+2 |=
3 5 3 5

5+12

=61+

L
15

—61+12 =
15

= 62i
15

b) 12% ; 11%_ (12+ 11){

oo|oo

cn||—\
~—

9+4

24

=34+ 13 =
24

—o3 i3
24

=23+

2
c 15—+6—— 15+ 6
) 15—+ 6= ( )+(

w||\.>
@'N

4+2

=21+

=21+ 2 =
6

=21+1
=22

6.) lzra&unaj:

1 5 3_6+10+9 25 1
a) —+—+—= = =
2 6 4 12 12 12
14
b) §_1.+_1_ 18- 5+ 15 _28 14
5 6 2 30 /3q5 15
Watematibea na danu

°0

Uocgimo da u svim ovim
zadacima (u5.a,bic)
imamozbrajanje!

Ako bismooduzimali
dva mjeSovita broja, tada
bi najsigurnije bilo
ratunati kao Sto smo
racunali u 3. zadatku
(pretvoriti mjeSovite
brojeve u razlomke...),
jer je tada réun
sparivanjem (cijelih sa
cijelim dijelom, a
razlomka sa razlomkom)
sloZeniji...
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C) g+2+§—£|'_ 4+ 12+ 15 11: :34: _
372 6 6 6 &
919 2, 1_19 2 1 1_ 5203 2/5
10 3 15 10 3 1 15 30 30
5 3 77 S0+ 2+~ 7A4 180 180
e) —+—-— +2= = =2
9 10 90 90 90

7.) Vlado je pojeo%, Ivica%, a Mario% bombonijere. Koji dio bombonijere je
preostao za njihovu sestricu?

3,1, 3_3+4+6_ 13

4+ T4+ ==

16 4 8 16 16

Pojeli sui—g bombonijere, pa su za njihovu sestricu os%i%e bombonijere.

8.) Slavko je ubradZ% kg, MarkolG% kg, Josipzol—% kg, a Nikola 17 kg jabuka.

Koliko su kilograma jabuka zajedno ubrali?

123 1161+ 203 + 17 (12 16 20 179 S+ 143 |2
4 2 10 4 2" 10

15+ 10+ 6 _

20

_65+ﬂ_
20

=65+ 1£—
20

=65+

o
20

Zajedno su ubralBG% kg jabuka.

Nakon uvjezbavanja navedenih pismenih postupaka&mozeko vrijeme
posvetiti i u&avanju u kojim (joS) skajevima mozemo tainati napamet,
te kako tada rainamo. U tu svrhu moZzemo (poéuoprojektora) iskoristiti
i Sketchpad datoteku "Razlomci-racunanje napangtkga slikovito
prikazuje Sto se u takvim zadacima ddmztj. kako u njima trebamo
razmiSljati (a mozete je danahttp://public.carnet.hr/~ahorvaje
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