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Uvod u funkcije - jednostavnije

U 7. razredu uvodimo pojam funkcije. U skladu sinoprogramom (HNOS,
2006.9.), u redovnoj nastavi viSe ne spominjemaipajomene i kodomene, budda je
ovdje naglasak na linearnoj funkciji koja je defama za sve brojeve (na cijelom skupu
R, odnosno za naSe sedmasSe na Q (oni joS nisu alpczaine brojeve)). Stoga sam
napravila dvije varijante prezentacije o funkcijama

- jednostavniju - u kojoj se ne spominju domekadomena, dakle ona je pogodna

za koriStenje u skladu s programom,

- sloZeniju - u kojoj se pojasnjavaju i domenad&mena, dakle ona je pogodna za

samouenje za onedenike koji Zele i to natiti, ili pak za koriStenje u
srednjoj Skoli, kad se uvode i ti pojmovi.

Na satu mozemo prvo, kao uvod u ovu cjelinu, odoapéenito u funkcije pomau
projektora, prikazati jednostavniju varijantu peetacije, s denicima komentirati
njezine dijelove i tako se upoznati s novim pojnmo&ii simbolékim zapisom, a zatim
krenemo na zapis u biljeznice. Prilikom zapisivanjailjeznice, Sto viSe treba aktivirati
ucenike - u skladu s onim Sto Zelimo zapisati trebgostavljati odgovaraga pitanja, te
iz odgovora (koje bi oni trebali znati, nakon Stocsprosli prezentaciju) i nasih daljnjih
potpitanja doi do onoga Stée se zapisati...

Jedna od mogmosti Sto zapisati u biljeznice, prikazana je oravoaterijalu.

Na kraju ovog materijala (na zadnje dvije strahgezadaci za zada. MoZete ih
umnoziti i podijeliti WEenicima. Uz primjere i zadatke predene za rjeSavanje na satu
nalaze se i oznake koji im od zadataka za @addgovaraju. Npr. oznaka "DR-4a"
zn&i da za zadau spapira treba rijesSiti 4.a zadatak.

Nakon Sto se upoznamodgmito s pojmom funkcije, krendemo ndinearne
funkcije...

Antonija Horvatek
Watematiba na dlana
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Watematiba na dlana http://www.antonija-horvatek.from.hr/




Funkcije - uvod - jednostavnije
Antonija Horvatek
2/12

Funkcije

Funkcija je pravilo po kojem se svakom elementuggrskupa pridruzuje oo jedan
element drugog (ili tog istog) skupa.

U ovoj cjelini progavatéemo funkcije koje brojevima pridruzuju brojeve.

Primjer 1.: Zadana je funkcija:
f(x)=3x-10

a) Objasnimo taj zapis:

Zadani zapis opisuje pravilo pridruzivanja funkdij:

00 <10
! T

fje X u zagradi izraz 3x-10 nakon znaka "="
ime predstavlja bilo koji broj govori nam Sto pridruzujemo
funkcije kojem nesto pridruzujemo onom brojux iz zagrade

b) Kako toc¢itamo?

Citamo:
"ef od iks jednako je 3 iks minus 10"
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c) lzra&unamo Sto ta funkcija pridruzuje brojevima -420j 6!
Ono Sto funkcija f pridruzuje broju -4 , ozeamo sa f(-4) .
Dakle, trebamo iziaunati f(-4), f(0), f(2) i f(6). Pri tom raunanju koristimo zadano
pravilo pridruzivanja:

f(x) =3x-10

Da bismo izraunali f(-4) , u to pravilo umjesto x uvrstimo -4 .

f(-4) =3 (-4)- 10

f(-4) =-12 - 10 f(-4) = -22 <— citamo: ef od -4 jednako je -22
f(-4) = -22 N~

to zn&i da funkcija f broju -4
pridruzuje broj -22

Da bismo izraunali f(0), u pravilo pridruzivanja umjesto x utimso O:

f(0)=3-0-10
f(0)=0 - 10 DZ P-1

F

sa papira 1. zadatak

f(6)=3-6-10
f(6) = 18 - 10
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Primjer 2.:

a) lzra&unaj koje vrijednosti funkcija g pridruzuje brojeva -2, -1, 0 i 1 ako je ona
zadana sa:

g(x)=2x+1 .
Kako ovocitamo?
Kako se zove funkcija?
Ako Zelimo izr&unati Sto funkcija g
pridruzuje broju -2, kakéemo to zapisati?
Kako to r&unamo? ...

RjeSenja:
g(-2)=2(-2)+1 g9g(-1)=2(-1)+1 g(O=20+1 g(1)=21+1
g(-2)=-4+1 g(-1)=-2+1 g(0)=0+1 gd2+1

[ g@=1 [ g@33

b) Tablno prikazi trazene vrijednosti koje poprima fun&ay koristi rieSenja iz a
primjera):

Tabli¢ni prikaz:

X | 2 | -1 | o | 1
y=gx)=2x+1| -3 | -1 | 1 | 3

DZ P-2

oZete li iz tablice i&itati:
- Sto ova funkcija pridruZuje broju -2?
- Kojem je broju pridruzen broj 3?

- Koliko je g(0) ?

- Gdje su u tablici brojeojima nesto
pridruzujemo?

- Gdje su u tablici brojekoje
pridruzujemo?

X,y - varijable

X - nezavisna varijabla (bilo koji broj za kojesgunamo Sto mu se pridruzuje)
- argument

y - zavisna varijabla (zavisi o x,&@namo Yy koji pripada tj. pridruzen je nekom x-u)

- vrijednost funkcije
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c) Graficki prikazi izra&tunata pridruzivanja koja vrsSi funkcija dkofisti rieSenja iz b
primjera):

X,V
Iz tablice u b primjeru vidimo da je za x=-2 @gmi y=-3, pa imamo par (-2,-3).

. . . : X,V X,V X,V
Sli¢cno tome, iz tablice &&tavamo parove (-1,-1), (0,1) i (1,3)

Te tatke natemo u koordinatnom sustavu i one prikazuju pridratija funkcije g.

T -
: MoZete li iz ovog gratikog prikaza
zr i iscitati:
: - Sto ova funkcija pridruZuje broju 1?
14 - Kojem je broju pridruZen broj -3?
- Koliko je g(-1) ?
, , , : . \ - Otkud igtitavamo brojeveékojima
a2 o 0f P 2 5 nesto pridruzujemo?
: " - Gdje su brojevkoje pridruzujemo?
i &---1-f
L =t

d) Slikovni prikaz:

Mozete li i iz ovog prikaza &tati:
- Sto ova funkcija pridruzuje broju
0?

- Kojem je broju pridruzen broj 3?
- Koliko je g(-1) ?
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1.) Izr&unaj vrijednosti sljedgh funkcija za zadane vrijednosti argumenta x:
a) f(x)=3x

za x=-5,-3,-1,2,4
RjeSenja:

f(-5) =3- (-5 f(-3)=3(-3) f(-1)=3 (1) DZ P-4a

f(-5) =-15 f(-3) =-9 f(-1) = -3

f(2)=3-2 f(4) =34

f(2)=6 f(4)=12

b) g(x)=-x+10
za x=1,-3,0,2,-7

Kako u "-x" uvrStavamo pozitivhe, a
kako negativne brojeve?...

RjeSenja:
g()=-1+10 g(-3)=-(-3)+10 g (0) = +QL0
g(-3)=3+10 g(0)=0+10 | DZ P-4bc
g(2)=-2+10 g(-7)=-(-7)+10
g(-7)=7+10

c) f(x)=-3x-7
za x=-5,-2,0,1, 8

RjeSenja:
f(-5)=-3-(-5) -7 f(-2)=-3(-2)-7 f(0)=-30-7 DZ P -4d
f(-5)=15-7 f(-2)=6-7 f(0)=0-7 —
f(5)=8 [f(2)=-1
f(1)=-3-1-7 f(8=-38-7
f()=-3-7 f(8)=-24-7
f(1)=-10 f(8) =-31
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2.) lzr&unaj vrijednosti koje poprima funkcija f za zadane

1 1
fX)==x-=
) 2 4

razlomci...

za x:—,0,1,2
4 2

Podsjetimo se kako ¢anamo s
racionalnim brojevima...

RjeSenja:
()21 o=y
(D-3-0 1o
(3= @3 oz s
-3
I e
((3)=i- @-1-;
f(3)=0 f(2)=2
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—_— Kako uvrstiti u xx... ?...

5 | -1 | 1 | 10

y=f(x)=x-x-3x-6 |

RjeSenja:
f(-5 =-5-(-5-3-(-5)-6

f(-1)=-1(-1) -3 - (-1) - 6

f(-5)=25+15-6 f(-1)=1+3-6
f(-5)=40-6 f(-1)=4-6
f(-5) = 34 f(-1)=-2
f(1)=1-1-3-1-6 f(10)=1010-3- 10-6
f(1)=1-3-6 f(10)=100-30-6
f(1)=1-9 f (10) = 100 - 36
f(1)=-8 f (10) = 64

X | 5 | -1 | 1 | 10
y=fx)=x-x-3x-6| 34| 2] -8] 64

Kako uvrstiti u§ L ?
X

3
b) h(x) :; —X Stoéemo s minusom u nazivniku?
Prisjetimo se raznih pravile
X 2 | 1] 1 | 3
A
X
RjeSenja:
3 3
h(2)=2 -(2) h(1)=2-(1)
hca:§+2 h(-1)=-3+1
_ —3+4 —
h(-2)== h(-1)=-2
_1
h(2)=;
Watematitba na dlana

DZ P-6a

DZ P-6b

http://www.antonija-horvatek.from.hr/




Funkcije - uvod - jednostavnije
Antonija Horvatek
9/12

h(1)—§-1 h(3)—§-3
h(1)=3-1 h@3)=1-3
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Za rezervu (ako zatreba):

4.) Izra&&unaj sve vrijednosti koje poprima funkcija g za @@ene vrijednosti argumenta
X:

g(xX)=-4x—-6
za X= -6,-1,0,1

RjeSenja:
g (-6) = -4 (-6) ~ 10 g (-1)=-4(-1)- 10
g (-6) =24 -10 g(1)=4-10
g(0)=-40-10 g(1)=-41-10
g(0)=0-10 g(1l)=-4-10

5.) lzr&unaj sve vrijednosti koje poprima funkcija g za aael x:

h (x) =-x + 40
za X = -300, -10, 15, 80

RjeSenja:
g (-300) = - (-300) + 40 g (-10) = - (-10) + 40
g (-300) = 300 + 40 g(-1)=10+40
[g (-300) = 340 L 9(-1)=90
g (15)=-15+40 g (80)=-80+ 40
[ g(1)=-4
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Zadaci za zadal

1.) a) Kakaditamo zapis g(x) =-3x+1 ?
b) Kakocitamo zapis f(-8) = 42 ?
c) Sto nam govori zapis f(-8) =427

2.) Sljedéa je funkcija zadana tabho:

X | 3 | 1] 2 |
y=f) | -4 | 1

w|H

a) Kako se zove funkcija?

b) Za koje je brojeve prikazano Sto im je pridmde
c) Koji su brojevi pridruzeni?

d) PrepiSiidopuni: f(2)=__ i f(-3)=__

e) Kojem je broju pridruzen broj -3 ?

f) Graficki prikazi tu funkciju!

3.) Sljedéa funkcija zadana je graki:
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a) NapiSicemu je jednako f (-5), f (-3) ... (za sve vrijedh za koje je prikazano...)

b) Pomau tablice prikazi pridruzivanje te funkcije!
c) Slikovno prikazi tu funkciju!
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4.) 1zra&unaj koje vrijednosti poprima funkcija za zadangednosti argumenta x:

a) f(x)=-4x
za x=-3,0,6
b) f(x)=x-7

za x=-1,0, 2,10

c) g(x)=-x-8
za Xx=28,-8, 3,-7,-50

d hXxX)=-4x+5
za x=-7,-1,0,1,6

5.) Izr&unaj koje vrijednosti poprima funkcija f za zadane

1
f(X)=-x-=
(x) 2
_-3 -1 1
Za X—?,7,072,2

6.) Dopuni tablicu:
a) f(x)=2x-x-5x

X | 2 | o | 1| 2| 5
y=f(x) =2 x- x~5x| | | | |

b) h (x) =2x 8
X

X | 6 | 3 | -1 | 1 | 3
=2y ||
X
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