Magicni kvadrati

Magicni kvadrat je kvadrat tija su polja upisani brojevi tako da su zbrojevirptcima,
stupcima i dijagonalama rdesobno jednaki.

Kako u kvadrat smjestiti brojeve, pa da on budeitmadvadrat?
Odgovor mozete prokana sljedéim stranicama. Ujedno, na kraju ovog materijalanal
se zadaci za ponavljanjga se rjeSenja upisuju u kvadrat, te se dobivaismaggvadrat. Ti
Su zadaci iz ovih podia:

- Opsezi i povrSine (5. razred),

- Razlomci (5. i 6. razred)j

- Decimalni brojevi (5. razred).
Tu je i jedna matematka krizaljka iz djeljivosti prirodnih brojeva (5azred).

Najtoplije zahvaljujem autoru materijajaof. BoSku Jagodiu na dopustenju da ove
materijale objavim na svojm web stranicama.

Antonija Horvatek
http://public.carnet.hr/~ahorvate




MAGICNI KVADRATI
ZA MALE I VECE
RIJESITE IH ZNANJEM
[ SA MALO SRECE

Mnogi za njih znaju jos od nekad,
neki tko zna kad,

a4 vi mladi naucete sad,

kako se rjeSava “magicni kvadrat”,

Nacrtati kvadrat to vi znate svi,
pa ga podijeliti na manje kvadrate,
“tri puta tri”,

Upisati brojeve od 1 do 9,
nije to teSko,

to zna syaka djevojtiea,

a i svaki decko.

U éemu je magija,

tko nam to kaze ?

Zbroj brojeva na redcima, stupcima
i dijagonalno je 15,

magicni kvadrat vam ne laze !

Pa to je bas cude.
Za mene ta magija
ne izgleda ludo.

Taj magicni kvadrat,
dajem na znanje,

nije od jucer,

star je on tri tisuéa godina,
najmanje.

6 7 2
1 5 9
8 3 4
6+7+2=1%
1+5+9=15
8+3+4=15
6+1+8=15
T+5+3=18
2+9+4=15
8+5+2=15
6+5+4=15




Magiéne kvadrate ljudi su stlje¢ima
oboZavali, sve su za njih davali,

oko vrata ih nosili,

da nebi bolovali,

niti prosili.

Naucimo sada, kako ¢emo mi,
s velikim ponosom,

od devet brojeva, naciniti
“magi¢nih kvadrata”, osam.

Simetri¢no preklapanje
ili samo zakretanje
daje nam

po jedno rjeSenje.

Pokazi se sada ti
da “magiju” zna$ i
sam ¢initi,
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Naucite sada,

eto to je tako,

sastavljati “magicne kvadrate”,
bas ¢e biti lako.

Kao na slici upiSi brojeve i ti,
a zatim ih prebaci,
brojeci kvadrati¢e po tri

Da b1 jo§ bolje uvjezbali temu,
za magitne kvadrate
naucite Semu.

A sad je lako u kvadrat magicni

upisati brojeve 4, 7, 10, 13, 16, 19, 22,251 28

to radimo znanjem i ponosom.

Jesu li zbrojevi na redcima, stupeima,

te dijagonalno, jednaki svi,
to nam mozes reé¢iti ?

Magicnih kvadrata ima mnogo znaj,

pa to naloj pri¢i sada nije kraj.
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Jedan od “kvadrata” pomnoZi
ili podijeli brojem Kkojim Zelis,
pa ¢e§ dobit drugi “kvadrat?,
i da se veselis.

Pomnozi brojeve npr. brojem tri,

a zbroj na redcima, stupeima i dijagonalno,
znamo sada svi,

da je veci bas za puta tri.

A pazite sada Sto ¢u vam redi,

pa magicni kvadrat moze biti vedi.

Od brojeva Sesnaest sastayviti magicni kvadrat,
kako ?

Priznat ¢ete da to nije lako.

Od brojeva dvadeset i pet sastaviti
magicni kvadrat

mozemo i to,

a vi Cete reci,

pa tu ima baS problema sto.
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A ZA VJEZBU SADA
UZ ZABAVU MALO RADA

L. Upisi brojeve tako da dobijes “magi¢ni kvadrat™,
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2. Brojeve u “magicnom kvadratu” pomnoZi redom brojevima
2,3.4,5,6 iupisiih u odgovarajuce kvadrafice.
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U podetnom “magiénom kvadratu” zbroj brojeva u svakom redku,
stupcu i dijagonalno je 15.
Izracunaj te zbrojeve u ostalim “magitnim kvadratima®.
Usporedi dobivene zbrojeve sa zbrojem iz pofetnog “magicénog
kvadrata. Sto si uotio ?



3. Na bakrorezu “Melankolija” velikog slikara Albrechta Durera,
nacrtan je “magiéni kvadrat” ( 4x4 polja ) u kojima su
rasporedeni prirodni brojevi od 1 do 16, tako da je zbroj brojeva
u svakom redku, svakom stupeu i svakoj dijagonali 34. Napisi te
brojeve u “magicni kvadrat”.

4. Upisivanjem u kvadratice bilo kojih brojeva ne moZzemo sastaviti
“magiéni kvadrat”. Brojevikoje upisujemo u “magi¢ni kvadrat”
¢ine aritmeti¢ki niz brojeva, ( to je takav niz brojeva kod kojeg je
razlika bilo kjeg €lana i njegova prethodnika stalan broj.

Dakle, brojeve koje upisujemo u “magiéni kvadrat” mozemo
dobiti tako da odabranom broju dodamo neki broj, dobivenom
zbroju dodamo opet isti broj itd.

Npr. broju S pribrojimo broj 3, zatim broju 8 pribrojimo 3 itd.
Dobit ¢emo niz 5, 8, 11, 14, 17, 20, 23, 26, 29.

Zbroj brojeva na redcima, stupcima i dijagonalno u “magiénom
kvadratu” (3 x 3) dobit ¢emo tako da srednji élan niza mnoZimo
sa 3. U ovom primjeru je 17-3 = 51.

Pronadite neke nizove brojeva pa ih upiSite u “magicni kvadrat.

tn

Sastavi “magicni kvadrat™ (3 x 3 polja) tako da je zbroj brojeva
u svakom redku, stupcu i dijagonalno 21.

Sad mozete i vi

na svoj vrat
objesiti

“magicni kvadrat”,

Neka vam donese
dobro zdravlje i znanje,

mnogo srece !

Bosko Jagodi¢, prof.



Magicni kvadrat 4 x 4

ZADATAK

Upisati prirodne brojeve od 1 do 16 u polja kvadrata sa 16
polja, tako da u svakom redku, stupcu 1 dijagonalno zbrojevi
budu jednaki.

RJESENJE
[ma vise rjesenja, pogledajmo tri:

16 2 31 13 4 5 14 11 3 2 15 14
5 1 10 8 1 15 8| 10 13 | 16 1 4
9 7 6| 12 16 2 9 7 10| 11 6 7
4 14 15 1 13 12 3 6 ] 5 12 9

Prvi “magicni kvadrat” moZemo dobiti tako da podemo od
ovog kvadrata. Taj je kvadrat popunjen brojevima od 1 do 16.
Brojevi su napisani redom, na jednostavan nacin. Taj kvadrat
nije “magican”.

Sad zamijenimo mjesta brojevima

s 6| 7| 8 koji se nalaze na dvjema dijagonalama
kvadrata, a simetric¢ni su u odnosu na
srediSte kvadrata, tj. 1116, 4 i 13,
6i11, 7i10: Tako se dobije “magiéni
kvadrat broj 1.

Zbroj brojeva u svakom redku, stupeu i dijagonalno u ovim
“magiénim kvadratima® je 34.

Koliki je zbroj brojeva u centralnom &etveropoljnom malom
kvadratu unutar ovih “magi¢nih kvadrata”, kolik u svakom
kutnom &etveropoljnom kvadratu, a koliko u &etiri kutna polja

velikog kvadrata,
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PONAVLJANJE, MAGICNI'KVADRAT

Rijesi zadatke i rjeSenja upiSi u magiéni kvadrat.
Provjeri rjeSenja zbrajanjem brojeva u magi¢hom kvadratu,
U svakom retku, stupeu i dijagonalno zbroj brdjeva treba biti 240,
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Koliko centimetara iznosi opseg kvadrata kojemu je duljina
stranice 8 cm ?

Koliko centimetara iznosi opseg pravokutnika kojemu su duljine
stranica a =30 e¢m, b=26cm ?

Koliko centimetara iznosi opseg trokuta kojemu su duljine
stranicaa=37 em,b=38emi ¢=21cm ?

Koliko kvadratnih centimetara iznosi povriina kvadrata kojemu
je duljina stranice a =12 e¢m 2

Koliko kvadratnih centimetara iznosi povrsina pravokutnika
kojemu su duljine stranica a=10em, b=8 ¢cm ?

Koliko centimetara je duljina osnovice jednakokracnog trokuta
kojemu je opseg 56 ¢m, a duljina kraka 20 cm ?

Opseg jednakostraniénog trokuta je 24 em. Koliko centimetara
kvadratnih iznosi povrsina kvadrata koji ima jednaku duljinu
stranice kao i taj trokut ?

Opseg pravokutnika je 150 ¢m. Duljina jedne njegove stranice je
27 cm. Koliko centimetara iznosi duljina d u_g_e.sﬁ,trani'ce toga
pravokutnika ? _

Opseg lkvadrata ABCD je 256 em. Koliki je opseg kvadrata
kojemu je duljina stranice dva puta kraéa od stranice kvadrata
ABCD ?
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PONAVLJANJE O RAZLOMCIMA, MAGICNI KVADRAT

Rijesi zadatke 1 rjeSenja npisi u magi¢ni kvadrat.
Provjeri rjeSenja zbrajanjem brojeva u magicnom kvadratu.
U svakom retku, stupcu i dijagonalno zbroj brojeva treba biti 17.

1. Sedmina broja 56.
1
2. Brojza 1 vediod 7"

3. Broj kji ima sedamnaest sedamnaestina.

4. Razlomak %—3 skrati brojem 6,

1 2, 3
. . b 4
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: 8 S 6. 7
6. Brojza 1 vediod 7
7. Razlika 2 - 1. 5. [0 |
2 2
8. Dvadesetpetina broja 100.
13, 14, 15
9. Polovina jedanaestine broja 99.

10.Devetina broja 27.
11.7broj 3 + 3 umanjen za
12.Razlomak — skrati brojem 7.

13.Broj koji ima dvadeset desetina.

[4.Razlomak za vedi od broja 7,
15.Broj za 4 manji od %2 .
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16.Koliko je 32 + 22 - 52.
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PONAVLJANJE O DECIMALN IM BROJEVIMA
MAGICNI KVADRAT

Rijesi zadatke i rjeSenja upisi u magicni kvadrat,
Provjeri rjeSenja zbrajanjem brojeva u magi¢nom kvadratu.
U svakom retku, stupcu 1 dijagonalno zbroj brojeva tréba biti 195.5 .

1. Zbroji 28.74 + 63.26.

2. Oduzmi 381 - 63.75.

3. Izracunaj 135.41 + 88.7 - 212.61.
4. Podijeli 44.85: @.6.

5. Pomnozi 1.4375- 20.

6. Pomnozi 1150 - 0.05.

7. Podijeli 215.05 : 3.4,

8. lzraéunaj 39 + 19.6 : 2.8,

9. lzracunaj 60.5 - 2.5 - 3.5,

10. Podijeli 138 : 4.

1'l. Od zbroja brojeva 128.57 1 39.8 oduzmi broj 128,12,

-
-2

. Razlici brojeva 56.21 9.8 dodaj broj 22.59.

. Koji je broj za 5.652 vedi od broja 17, 348 2

. Za koliko je broj 272.43 manji od umno$ka brojeva 18.3 1 19.6 ?
. Koji je broj za 15 veéi od koli¢nika brojeva 13.110.2 ?

. bzradunaj nepoznati broj x ake je 2.6 x = 14. 95.
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PONAVLJANJE, DJ ELJ IVOST PRIRODNIH BROJEVA
MATEMATICKA KRIZALJKA

Rijesi zadatke i u krizaljku upidi rjesenja,

VODORAVNO:

©oNo kAR

10.
11.
12.
13.

Najmanji zajedni¢ki visekratnik brojeva 63 i 5.
Najmanji visekratnik broja 2 koji nije jednak 2,
Visekratnik broja 9 koji je veéi od 20, 2 manji od 30.
Najmanji zajednicki viSekratnik brojeva 16 i 64.
Najmanji djelitelj svakog prirodnog broja.

Najmanji zajednitki visckratnik brojeva 531 3.
Broj kojemu je rastav na proste faktore 23 - 103.
Najmanji zajedni€ki viSekratnik brojeva 131 30.
Najveci zajednicki djelitelj brojeva 32 i 40.

Najveéi djelitelj broja 40 koji je razlicit od 40.
Najmanji zajednicki viSekratnik brojeva 61 8.

OKOMITO:

1.
2.

3.

© © o

10.
11.

Koji od ovih brojeva 256, 469, 321, 773 jedjeljivsa3 ?
Koji od ovih brojeva 28, 770, 567, 17 nije djeljiv sa 7 ?
Koju znamenku veéu od 2 i manju od 8 treba napisati umjesto
znaka * da bi broj 7% 42 bio djeljivsa 6 ?

Broj za 1 veéi od najmanjeg zajednickog visckratnika
brojeva 641i7.

Koji je od brojeva 379, 27,105, 658 djeljivsa2 ?

Koji je broj za 10 veéi-od najvedeg djeljitelja broja 100 ?
Najmanji zajednicki visekratnik brojeva 691 10.

Koji od brojeva 28, 100, 1444, 32 je djeljivsa 2,418 ?
Najmanji broj djeljiv sa 7 i 12.

12



